سال ادکی جوم ری کا تارف 
(INTRODUCTION TO THREE DIMENSIONAL‏ 
GEOMETRY)‏ 





٭ ریاضى تمام سائنس کی ملکە اور ہاتھ سے کام کرنے والی نو کرانی E.T. BELL‏ # 


1 پا ٦0040:0060‏ 
تم ممتوی ہیں ایک نتو کی چ و کے کے ے دو و یپ پاب یمودی خطو ںکودوبارہ 
مستتو ی میں با وکر سیت ہو ر خعلو رشن لا وداج ہیں ادردواعزادنتط پک جاور 
کا ہلا کے ہیں ۔ ‏ م سی زت ری مین نا کے ات مھا وی کنا سے 
وصرف مستوی میں وا ہوں۔مثال کےطور برا سگرن کی لوز ( الت )غور 
سے تھے فلاء میں وق کےمفاف قاط پر پچ یکا گیا ہو یا موا چماڑحا ات جب وہ 

وقت کے سات ایک اشن ( چک )سے دوسرےامیشن ( ج )جار ب شف اوقات 

اردان کے درمیان۔ نے rs‏ 

ایر اک یں ایک ق بل بک پک نارو )وی مول جب دوک (1707-1783) 

کر ےکی چت سے لک ہوا تھا با ہیں چت کے مک ےکی درمیالی نوک (کنارہ )کی بون ای کے میں یں تصرف 
ا قط ےک تمو وی فا صا وولوں و لواروں کے موو سے معلومإکر نے اضر ورک ے لہا س نشیا کر ے ئل او 7 کی بھی 
ضرورت ے۔ ای یں صرف دو یلکن اعدا رک ضر ورت سے ج ومن با تم موو ی ستولوں کے جوا نے ے۔اں 
رح مستوی میں ایک قطے کے تی نش ہو ے ہیں اکت میں مچ ونم ری کے بنیا وی سو س ابعاوی غلا 70+0 
Dimension Space)‏ مطالع میں _ 








2 راف 
12.2 رس ییار شی نک او راو شف ٹوس 
Co-ordinate Axes & Co-ordinate Planes in Three Dimensional Space‏ 
کل 12.2 س یں ی ان نوس کے ون ا رن کاٹ ری 
ہیں و رکرمں کہ ہر یں مستتو اک نے ر ا ور 
(00160: 810۰0401 )میں ۔ بی ول ایک دور ےکوخطوز ×0 ۰۱× 
٦٣‏ او 0 ' کاٹ ری ہیں جو پار تیب ارو اور 2 : 
زاغا بات ہے س ہک ہے خنوں خطوط بای ایک دوسرے پ گور 
J (Perpendiculer)‏ تیوں خط و زس بی لض زی کو وچودد ى 
ہیس ۔مستوباں 07,70۷ ۷او ںں 0 7کو ارتب 3۷× ستوں کل12.1 


6 
+٭+ 


پ2 ۷٦۔‏ وی اور 2۔ ستو یکا نام دبا ا ا ے تو ں ئن مستوباں ہیں _اگ رم0۷۷ ب ستو یلوا کان زک مسنتوبی سے 





طور رتو رکرمسں اور خا7 710 کوت وی۷ 0 × رعمود کے طور باکر سو ل رظ تہ اورک ر ںو 
023" را (Vertica‏ ہوگا۔ ٦‏ تو ے او Z4‏ 0 ا elk.‏ جانے والا فا صل شت (ع ۷ ذازومم) وکا _ 
ایس کے بک ےہ کی سمت میں نایا جانے وال فا صل (* 01۷ )وگ ای ط× 2 نتوی ے دای ہا ب 
۷ کت س نایا جانے والا فا شيت (ہ۷ )اور 2 ہاب 0۷ کی صت مس نایا جانے والا فا صلشئ ی 
(negative)‏ گا ۹۷۔ قوی کےا ٭ 0 مت مس نایا جانے والا فا صل شہت ۷e(‏ :ہ0 م) ادر چچ ×0 کلمت 
سس نایا چاے دالا فاص فی ne۷‏ وات 0 ہش زظا مک مب راکہلا جا ے۔ ری نو شس مستویاں خلا وآ کر 
(8) سوں ہُں ای ہس ج یکو ZL Octants‏ جال 0eta‏ کو <X'OY'ZXOY'ZX'OYZXOYZ‏ 


XOY «OY XOY!‏ ۴'0۷۷ کے نام د ے ہیں ا نکو بارتب 111111ء.... ۷111 سے ظا ہرکیا 


گیاے۔ 


٭ھ ا 


12.3 غلا یسک نی Coordinates of a Point in Space J‏ 
خلا س ایک اشن ظا (ز جوش مھا وش مستت وروں اورمبدرا نی سے ) کون بک ےآ لوا )کے ہی ںک فلاس 
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2 ہو ۓ و کو س طرح e lT‏ ۸ 
اورا کے نس ایک دے ہے تن ری اعدا( رر کے مت مکی خلا " 
مس کس ط رع نتان یکر ے ہیں۔ 
خ ء میس اہک ظط م د ایا ے۷ × ستوی برای ۷ ع مور کے ہیں 
2و یس 0 ورک یر ے( ل2 .12) اس کے بع رظ 7۷۷ سے 0×1 
ج۸01 کے ہیں جا ےا تا ہے مان 012 LM<ex‏ پر 2 
M PJslz‏ و ےب دز تا ریب و :داور غلا نہ ج ےش 
ا جس ل18 میں تم یلو فکر کے نک اقظہ ,ر( واو کے : حصہ حر رہل وا ے اورا طرں 
رر برشت ہں۔ اگ MADAME‏ ور رواک علا یں ای طرں برل ہا ںا سط رب خلا ء یس ہ رق م 
کے لئ اس کے مطابق اہ م کاڈ 2ے ,رہ س اعدادکا ہوگار 

اس کے سکوی بی ی در ھ0 اکیاے۔ جم سب سے کے نظ سا کو ق ر رک سی کے :کے مطا لق 
اس کے بع رست ویر س اہک نط ۷٢‏ تاا کر یں کے تا نی ر( رہ مول ہے بات لو کر کے 
کہ یا 1,۷ ×0 -× ود سے با ز× ۔ کے مت ا زک ہے قط ۷1 کے کے بح رست وی ر٥‏ ۷1 مو وڈ ا ہیں 
اورائس پت کے م طا ای نقطہ ھا ماش کر کے ہیں _ اس ط رح اک یک اسیا مق ۱ می کےا سر جح اون 
شٹتقی اداد کے مرت کا نے( ,ر اورقطوں کے درمیان ایک ایک عطاقت ے۔ 

ا کے تپاول ہم خلاء میس نقظہ ج سے تی مسنتوبی کے 
توا زی ین ستو ں کے ہیں ج وز×ھ۔×>ز×ھ۔ر اوروز چو۔ے کو 





L M 
X (x, بر‎ 0( 


بارتب قاط 8-۸ ادر ق ہیں (شکل133)۔ مان = 0۸ 
e BLS O N OB ye‏ 
ہوں کے اورت یں کے 62٥۔ا‏ کے ہک دیا بوا ےر : 
اور جم تی نفقطوں چر۸ اور کی تاش تی نت مھا ور کے 
یں تم تی نکقطوں ۸,8 اور م سےمستو می ں کے ہیں جو باتیب 





4 رای 


رر مستت وی ٢ے‏ مستتو ی او رز مسنتوبی کے مت ا زی ہیس ۔ ان ول DPF‏ :310717 اور CEP‏ کاٹ مت 
سک )2 (x,y,‏ ما a‏ یہد کے ہی ںک ہگ( رو ٥‏ غلا س کی نقط ے تب راو تا رپ ستو یں 





۔زاور:دےگمودیی فا لے ہیں _ 
+١ ٤ ٦‏ + ہب +۷۷۶۶ کے اور ےر مستتو ی میں ٦‏ 
٦‏ یہپہپ پ ۶ھ 
ریاد اک قعل ےتک نشا ن ٠ہ‏ کومعلو رتا سے جس میس نقطآ جا ہے ذ بل ہدولآ ٹھوں کی نٹ 
ےشاتاتاودکھافی ے۔ 
پرول12.1 


سا سار ا٢ا‏ سا ساس 
ا تل لاب 





ال١‏ ہے (245) ےتوج ےش معلوم _ 

ل لہ کے ے۷ 0 نا کیا نا صلیصفزے۔اس ے۴ 2,0,5 

شال 2و کیٹ 0 ھا 0) نا ےن میں لقاط(2, 3,1 اوی(2-. 3,1 دا ہوں_ 

کک جدول12.1 کے مطابق نتط(2, 3,1 دو ےکیٹ یس او رق (2-, 3,1 ح) نے[ کٹییٹ ٹیس واج ے۔ 


1 اک نظ وزچہ۔ ب مو جودے۔ اس ےر ٹس اور کی ہں؟ 
2. اط7 × ستو ی میں ےآ پال ےر رج اہر کت ہیں؟ 
3 ا٢ہ‏ اہ کا نام معلوم ےہ میں ذیل نقا طآ کے ہیں۔ 
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(1,2,3)ء (2,3-,4)ء (5-,2-,4)ء (5-,4,2)ء (5-,4,2-)ء (4,2,5-)ء (1,6-,3۔) (7-,4-,2) 


4 ایج ہیں کر 8 

)0 036 جاور دہ۔: زکوایک سا تیرمسمتوی معلوم نے کہا جا نا ے 0 

0200 مستتو یبرم نقاطط کش ا کل کے ہیں‎ (ii) 

وزم حمستو لامک SS a‏ 
12.4 روتقاط کے ورمیان فاصل Distance between Two Points‏ 
تم دوتفاط کے ورمیان فا لے کے ہار ے میں دوابعادی 
ٹس نظام شس پڑت کے ہیں ۔ا ب یں اس مطال ہد 
سہ ابعا وی زظا م تک ب انا جا کے _ 
ان ع ( ۶)2 اید ا(2 رل ,)0 دو 
تایا میں جو وال رو کے میں ایک ھان ار کے یٹ 
×0۴ 0۷۸ اور ۲_١07‏ اور Q‏ شارا یں 
کے متوازی ستو یں کے اک ا یں توا زی 
سو J J< (rectangular parallelopiped)‏ کل12.4 
اک ڑو”دے۔( مل در) 
اب کیرک ۸Q‏ ۲ے اقام زاو ےء اس لئ شلث0 ۳۸ میس 





PQ” = 0۸۶+ ۸۰‏ ...)1( 
ات ی۸۷۹0 ایک امم زاوی شلث سے یس میں ۸NNQ‏ کے ایک ز اوقا ہے۔ 
ى AQ’ =AN +NQ‏ ...)2 


(1)اد(2)ے ۸ار ےا کے 
PQ = PA” +AN” +NQ‏ 
اب AN =x, —x, <PA= y2 —y,‏ اور ں2 - و2 > NQ‏ 


6 راف 
مت POS I OTE‏ 
اںۓ 2 - )+ ”رر - ر )+ ”(×- )ل = ۶Q‏ 
میں دولقاط (XY 15Z)‏ اور ( و2 ولا 5×) کےدرمیان فاصدد یا ے_ 
ناس طور اکر 0= Xٍ = J, = Z|‏ اظ ٣‏ مبران ےب )2+ کرو+ Xx‏ 
جوم راا وزی کی نظ Q(X2:Y2Z2)‏ کے درمیا ن فا صلویتاسے۔ 
مثال3 اط P)1,-3,4(‏ اور (4,1,2-)0و ےدرمیان فا صلہمعلوم سے _ 


۵2 قاط (2,4-,1) اور Q)-4,1,2(‏ کے درمیان نا صل ے 

PQ = J((-4-1)7 + (1+3) +)2- 4(7 

= /25+16+4 

ئ56 3 = 42/ - 
مشال4 دکھا سے قاط(2,3,5-)ء Q(1,2,3)‏ اور R(/0,0,-1)‏ م خا قاط یں ۔ 
کل جم جات ہہ ںک قا کواس وقت ہم حورت کے ہیں جب وہای بی خی مروا ہوں _ 
ب == PQ IY +O +O‏ 

OR = GT +O 2F OY = OTT = JF =‏ 
ایر 3/14= 126 = 36+ 81+9( = )1-5 + )0-3( + )7+2( = PR‏ 
اس ضرع R= PR‏ :0< اس لے ۶ اور ۸ م خیانتط یں _ 
مثال 5 کیا قاط (۰۸)3,6,9 (10,20,30) اور (41,5-,25)° ایک ام زاوی شلث کے راس ہں- 
کل فاع کے ذارمونے سے جمارے پاس سے 

AB = (10-3) + (20-6) 9(7و-30)+‎ 

= 49+196 + 441| = 6 

BC? = (25-10) + (-41- 20) + (5-307 

= 225+ 3721+ 625 = 71 
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CA? = G-25) + (6+ 41) + (9-57‏ 
9 = 16+ 2209 +484 = 
BC? Ills ff‏ ٭ CA? + AB”‏ 
ا ں طرح شلث 8K‏ ۸ اہی قا کم زاوی شل کل ے۔ 
شال 6 ى نقاط کے یٹ کی مماوات معلوم یی تاک )2 = P۸ + P8‏ وہ جہاں ۸ اور 8 قاط با تریب 
(3,4,5)اور (7-,1,3-) مول _ 
۴ ا کے قط و کے ےر یں ۔ 
ہاں PA = (x-3) +(y-4) + (Z=5)‏ 
PB’ = (x+1) +(y =3) + (z+ 7)‏ 
وی ہہوث شر کے مطابقء 212 = 02+ P۸2‏ ہمادے پاس سے 
٢ (2+77 = 2K‏ 3+ 17 + تھی 4 (x -3( + )y-‏ 
2x +2¥ +22 - 4 -14 + 4z = 2] -9‏ 


1 ذ یل قاط کے ج ڑوں ےد رمان فا صلہمعلوم جج : 
() (2,3,5) اور (4,3,1) (0ة) (3,7,2) اور (1-,2,4) 
(زنة) (4-,1,3-) اور (3,4-,1) 0) (1,3-,2) اور (2,1,3) 
2 وگھاسے رک قاط (2,3,5-)ء (1,2,3) اور (1-,7,0) تم خط قط یں _ 
3 زی لک قران کے: 
OD‏ (10-,0,7)“ (6-,1,6) اور (6-,4,9) ایک مساو یالما کن شل کے را یں ۔ 
)i(‏ (0,7,10)ء (1,6,6-) اور (4,9,6۔) ایک قائم ز اوہہ شلث کے رای یں ۔ 
(ننذ) (1,2,1-)ء (2,5-,1)ء (7,8-,4) اور (1-,3,2) سے برا رک یکی ورک ے ہیں۔ 


4 ان نقاط کے سی ٹک مماوات معلوم کے جولقاط (1,2,3) اور (1-,3,2) سے برای کی دوراب ہیں۔ 


8 راف 


5 ط٣‏ کے سٹ گی مسماوات معلوم یی جس کے ف سلو ں کا جر (۸)4,0,0 اور (4,0,0-) 0ا سے 10 کے برابرہیں۔ 


5 شن فارمول 
دوابعاوکی جیڑمیٹریی می مم نے بڑھا س کرای قطہ ےت کس ط رح معلوم کے ا ے ہیںہ جوایک قط خیاکووی ہوئی 
بست میں اندرو یی مکرے۔ اب تم اسے تن ابعادی یو میٹریکک ذ بل رح سے بڑجھاتے ہیں ۔ 

ان کے دو قاط (2 ۷ ,»)۶ اور ( 7ر ,)0 یب ان ےق و70 PQ‏ و (:جزز ست 
سا o‏ تمرم xy‏ سنوی <P Lı‏ 017 اور RN‏ کے ا نکمودوں کے یرد ستتوی میں مو جو و ہو ے 
ہیں او رسب نک متو ا زی ہو کے ہیں تاط11 ادر ایی خط بر یں 
کے چو مستتو ںک ن ےس GM RN <P LU‏ بر قوی 
کے ا a‏ ہیں۔ پل سے ایک خط 8737ء 1,11 کے 
مو از یی کے خ٢‏ 1,0۷ ستو یں موجودہوتا سے جوک کے مور مر 
اورا ل ربخ ط17 کو با ری( یروف ) قط رکا گا اورخ(( ۷١۸‏ 
کو جیا ک کل 12.5 یں دکھایا ایاے۔ 

Jil NMTRuI!I LNRS î اکر بی ی وٹ‎ 


اضلاں ٢ل‏ _ ۹ 
نہیں کل12.5 
لث ۸ اور 07 متا ہیں ۔اس لے 





m PR 8۳ _SL-PL _NR-PL _z-z, 
n QR QT QM-TM QM- Zz -7 





_ MZ, +7 


m+n 
ال طر2 × اور2 ۷ ست ولوں ھور کے سےا ہیں حا کل بہوتاے‎ 


_ MX, +X, _ My, +۷ 
پوجچجچججی ےہ جہتجوجچجدر‎ 
m+n m+n 
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اس لے ذوطہ ۾ کے کو جو قط خر اکونا P(X1,¥1Z)‏ اور Q(X). Y2,Z))‏ ارول ت 


ہے بی ہیں 
mx, +nx, My, +Nny, MZ, +2‏ 
m+n ` m+n 7 m+n‏ 


اک رنقطہ ۰۴ ٣۹‏ کو یروف نبت ہ: ہی کا ا ہے جب اس ےش ر کو وو۔ ےتید لک نے پاک نق م ےش 
ہوں گے 


MX, ~nX, My, - لات‎ MZ, -7 
9 9 
m~—n 7 - 1 m—n 


یس 1 ورم اقل کش ارڈ ۹ کا د رمیا نظ ہو 


سا ۵ E7 ػ٣ ٦‏ 
m:n -1:1‏ اکلہ کی کک نت ۴ہ ہس اور .ہے 7 


قاط 2 ٣)5‏ اور Q(X2:Y2:Z32)‏ سے نے والا قطع خط کے و رمیا ت کے ہیں 


: ید ۰ 0 10 ۰ 
ں2 قطہ چو ت P0‏ کو 1 نبت میں مر کے ہیں اکل ہوتے یں >= کا نے پراور جو پچ دیئے 


گے ہیں۔ 


8 +× Ky, +۷ KZ, کے‎ 
پا‎ ° IK 


وا طور پر ہنی ان سلو ں کوک کر نے میں استمال ہو ے بن سلوں یس ایک عام قروو و ہے ہو قےقطوں ےت 
وا لے خی مو ود وتا ے۔( 0 K:1‏ معلومنہو) 

مشا ل رس قطے کٹ ہیا لے جوا ررر اور (5-,3,4) سے نے وا قط ع شاکو 2:3 لدت میں یرک رتا ےن 
ارول اودز(نقیروئی۔ 

کل (اماع سے (2,ر×) ۶ ایک لط ےھ (1,.2,3) ۸ اور (5-,8)3,4 ےکر نے وا نے قطع خر اکوادرولٰی 2:3 
ہت جب کا ناج 


0 ری 


ا 


ll 2+3 a 77‏ 
ا 1- 2 9 
1-0 مان لیے ٥),‏ وہنقط ے جو (2,3-, ۸)1 ادر (5-,4, )8 سے ل کر نے وا نے قطعہ خر الہ 2:3 ہت میں ت 
کا نے 
ہے (6()+ 2ے رے ((ہ) +200 ہے 00(00)+(26ے 


9 


(3-) +2 (3-) +2 
ا ےط و نے (14,19-,3) 


2 


2+)-3( 


مشا ل8 کش نشو ےکا استما کر کے ایت کے رین لقاط (4,6,10-۔)ء (2,4.,6) اور (2-,14,0) جم خط قط مہیں۔ 


ان لے (4,6,10-) ۸ء (3)2,4:6 اور (14:۵0,.2)) دب ہوے قاط ہیں مان ۰۶ ۸8 کو 1 تست 
مس ممم رتا تب قح کے شس بین۔ 


2k—-4 4k+6 6k+10 
1گ‎ kz El 


اب کم می جا کے می ں کیام کک تہ ر کے ے نقطہ تو نقطہ ع کے ات ن ے۔ 




















21-4 3 
14- رکھنے میں ےا کل مر ے = ا 
k +1‏ . ر 
3 
و .٢8لک‏ 4+6 
چې 27 ا 3 k+1‏ 
2 
eC‏ 
6k+10 _ 7‏ 
اور ا Kl‏ 
2 


ای ہے C)14,0,-2(‏ ایک نتطرے جو 8B‏ ۸کو ییر ونی 3:2 نبت میس امتا ےاوریے پا کل یر ے۔ 
اس ل۸ ۷ م خط قط ہیں ۔ 
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مال 9 اک شالث کےوسطای ر (۵ 0ا۸ ) معلوم ینس کے راس ( م۷ ×) 2۶ (XY‏ 
اور ( 25ل ×) ا 
کک مان ے ۸3 ایک شلث ے۔ مان ع راس 8۸ € ت ری (121 :1×( (من ولا ی×) 
اور ( 2 لاء ×( ںان ے010 کا درمیا لی نتط ے_ 


ال طر9 کے ہیں۔ 
ا ESRÊ‏ لیڈ 
TESTO‏ 


ا G‏ شل کا و طا مرگڑے۔اس لئ بے وسطا شی (100ل*+×) ۸0ک 2:1 لست می ںی مکرتا ے۔ اس طر0 


آ2 2-4 : 21 


9 2 


اق ۹+ ۷ے إ۷ سخ 
3 3 3 


متا ل0 1 و تمعلو م کے جس میں قط کیا اط (4,8,10) اور (8-,6,10) سے والاے ر ستو ی ے یم رونا ے۔ 
ان کے ےر توکی قط خط ج (4,8,10) ۸ اور (8-,8)6,10 کے لے سے بنا سے کونقیطہ (, رر ٥)‏ بست 1 کو 
متا ےب ہو ےش ہیں۔ 


4+ 6k 8+10k 10-8k 
k+1 ` k+1 ` k+1 











4+ 6k 


کیوکہ جہ حر نوک یروا ہے۔ ا کاب دنن ہے 0= 





...]ا 
ا : 


72 پر اض 

ای ےر ستوی ۸8 کو 2:3 ست میں یوی مرن ے۔ 

1 اس تقل کش معلوم کے جوا ط(5 ,2,3 اور (4,6-,1) ESE‏ و( 3 لست 
ٹس اندروی (ز) 2:3 نبت میں پیروئی۔ 

Q(5,4,-6) <P(G,2,-4) ls 2‏ اور R(9,8,-10)‏ م خیانقطہ ہیں ۔ و وہ ت معلوم نے ننس میں ا PR‏ کو 
کرت ے۔ 

3 وریت معلوم مکی نس میں بر تو نقاط(2,4,7-) اور (5,8-,3) سے نے وا ےط خاو ومرن ے۔ 


7 1 
پور کش فار مو نے کا استتعا لک کے دکھا ے کہ قاط (3,4-,۸)2ء(1,2,1-) 8 اور (2ي٥)‏ م خی 


یں 
5 ان قطوں ےش معلوم کے جنار P)4,2,-6(‏ اور (0)10-16,6 سے نے وا قط ع یالوین برای رتصوں میں 
اٹ ہیں۔ 


تن میس 
ال11 دکھا ۓ اط (۸۵)1,2,3 (3-,2-,1-)8ء (2,3,2) اور (4,7,6) 0ا منواٹرگی الا ضلا کے راس میں کان 
A 00 5‏ ایک متا زی الا ضلا ر دکھا نے کے لئ میس بد بلھنا ہگ اک الف الا رح بابر ہیں- 
6- 4+16+16ہ = )1-3( + 2-2(2 + )1-1( حاق۸ 
43ہ = 0+25+9 = )2+1( + )3+2( + )2+1( = BC‏ 
CD = (4-2)? + (7-3) + (6-2) = 4+16 +16 = 6‏ 
43/ = 25+9 +و/ = 3-67 + )2-7( + )1-4( = DA‏ 


کول B= DB -CD‏ ے۔ا ل BCD‏ ۸ توا زی الاطلائ ے۔ 


اب باب تکر نا وکا ر کہ ۸8C‏ ایک ممل یں ہے۔ اس کے لے م وکیا یں گ ےک ورپ اور B0‏ برا نیس 
لار ےا لے 


AC= OEE I O آوے [ظ++ء ہے‎ 


BD = (/(4+1)” + (7 +2)” + (6 +1)” =./ 25+ 81+49 = 5‏ 
کیوکنہ BCD > ۸C + BD‏ ایک مل ہی ے۔ 


اھ نو ٹ] م یکی دکھا کے ہی کہ ۸360 ایک تاز ی الا ضلا ے۔ ای خا یر تکا اتا لر ےک ۸€ اور 





0 ایک دوس ےو برا رکا ہیں _ 


ال12 ان تقاط کے سی کی ما وات علوم کے جک فا صل رتا ا( 5-,4, ۸)3 اور (2,1,4-) 8ے برابرہو۔ 

سض اکر (2ص)۶ کو ی بھی نول ےتا ۶۲۸-۲ 

/)x -3(” + )y- 4(7” + )2+5(” = /)x + 2(7 + )y-1(7” نے 4(7-ع)+‎ 

(x -3(” + )y- 4(7 + )z2+ 5(7” = )x + 2(” + )y-1(” ا 4(7-ع)+۔‎ 

اک مطلب ے 0 = 182-29- 6 + ×10 

ال13 الشلش0 ۸8B‏ طا مرک فقلہ (1,1,1) بر ے۔ اھ ادر کے باتیب (5,7-, 6ار (6-,1,7) 
ہو از تقر ع ےش معلوم کے _ 

گل مان ے٥‏ کل ( سن ےاوروسطا لی مک کا ے (1,1,1) سب 


RNA ie x12 Gg 7 








1ے 16Z‏ = 
ا یں کے 0,1,2 
مرن ن 
1ر وا زی الا فلا۸0 کے مین را (1,2-,۸)3› (4-,8)1,2 اور ٣,120‏ ہیں۔ جو تے راس ےش 
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ری 
معلوم بی _ 
ایک شلث کے وسطایوں یل ای معلوم کے جس کے راس B(0,4,0)<A(0,0,6)‏ اور (6,0,0) میں۔ 
ارا ایک شلث ۲Q۸‏ کا وسطا ی رلا ے JF‏ کے راس Q (4,3b,-10)< P(2a,2,6)‏ اور R(8,14,2c)‏ 
ل٣ک‏ ,,ہ کی قد ر یں معلوم کے _ 
ر گور رای نقطہ ےت معلو م کے انط (2,5-, 3ج سے 2 گیا دودیی پر ٹیں۔ 
ایک نقطہ R‏ 6× شف ب ے ایک قط خط روا ہے جو قا ط(3,4-,P)2‏ اور(0)8,0,10 کے لیے سے ناے۔ 
ہو ےکی معلو کے _ 
اا را مان و70 RA‏ 1 ہت میں تس رکرتا ے نقطہ و کل د بے گے و 


Sk +2 83 [Ok +4 
k+N ٹا‎ k+1 


اکس ۸ اور وا باتیب لے( 3,4,5) او (7-.1,3-) میں ۔نقا طط کے بیٹو ںکی ما وات علوم کے تا الہ 
P۸ + PB =‏ جا ایک سیل ے۔ 








ملا (Summary)‏ 
س العا د ی(ہ 3-10 میں ء ایک CC‏ کر نی ضام ےشن تیاو ر یں کی موو ی خطوط ہوں 
e‏ ,7,۷ او کہا تے ں _ 


00۷3۷٣۳080 Srl o »‏ س سی ستو 7+۷ ۷ اوں7,3 مستتو ںکہلا ی 


ہیس نوک ستو غلا او ٹھ(0) صصسوں ٹیل پاٹ ں ہے اھا 0 کے نام سے بے جاتے ہیں ۔ 


¢ راہعاوک جومیطری میں نقظہ ج کے پیش اس ےکا )ا کی کل میں کے اک یاں :اور 


ال رتبت ولوں 7 7×۷ اد۷ × ےفا عل ہیں۔ 


@ رم 09 ویکوٹ گی نت (0,0:) یشک ل کا ہوگا۔ 


(i)‏ 09د کو یھی نہ (0بر٥0)‏ کک ل کا ہوگا۔ 
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x-axis (iii)‏ لوی کی نط( 0,0) کی کل کا ہوگا۔ 


¢ ووقطوں ( ¥2 و ×)۲ اور (22ء¥2 :0)2 ےورمیا نکفاصل و اگیاے۔ 





7 2 ۴5 ا = PQ‏ 
¢ ٍ۶ ٴ۶ E‏ (2ئ,۷,ٴ ٣)5‏ اور (و2د7[,یڈ×)ل) ےکی سے نے وا نے قطع خر کو 
ػة۷٥٣ TM N‏ 


mx, +nx, my, +ny, MZ, +7 
ور‎ 
m+n ` m+n |ث+ور ٭‎ 


mx, Hx, my, -ny, RÊ pz, 
5 2 
mzn 0 - 0 m=—n 


3b ¢‏ ا )2 YZ), PK‏ ,×)() کے لے سے بنا سے اس کے ورمیا لی نقطہ کے 
XIN ۱ ê2 Wı ^ Z2 2‏ 
نس ہیں ۱ 2 N‏ ° 2 ۱ 
¢ ات ا (x‏ اور ل د( ہیں۔اس کے وسطاٹی مک 


7 2+ روہ Z‏ ;¥+ روہ رو رد xX +x,‏ 
یش یں | ےت رہ ا د 


ا 208 کت ورال ١ے Historical Note‏ 
رنینے ڈ ریسکا Descartes)‏ می رن ر0 ۷0۵٦ھ‏ ال جویٹری کے ال بء نے رو رک دچ ہے 
نتوی چیو مم ری کے ساتجھ 1637 :ہکا م کیا ای کے اہ یں ابھا ور نے éz Is‏ فرش (Pierre Ferma‏ 
(1601-1665۸.0) اور لا | Hire‏ 0(0 1640-1718۸) کے ےگ ى ے۔حالاتکہان کےکام ٣‏ 
اباو یش جیومیٹری کے ے جور پائی ہا ےک لوی حاب پا یوز ہ مو جو یل Descartes‏ ال سہ 


اباو یں سک سو مو جور ی کن وہ اے بڑ انیل یا ئۓ۔ 
(1667-1748A.D) (J.Bernoulli)d 94 =z‏ اک خط 4۴ N‏ 


6 ری 


شی مستوی کا نار فک ایاج ہم استتمال ۸ (1666-1716A.DX(Antoinne Paren iI‏ 
بی تھا نس نے مکی با رت اتی ٹھ یں جیومیٹر یکو ایک نظام کے طود پہ بڑھایا ج ایک یراس نے فراھی وور 
(French Academy)‏ میس (1700A.D)‏ بیس دکھایا تھا۔ 

)L.Euler) =‏ (0. 1707-1783۸) نے س۔ابعادی نی جومٹری ویک نظام کے طور کس" وس "ات 
٦ olume YT‏ جموضٹیل"' ١۹۹۹‏ گا حسم appendi)‏ شس لیا تھا_ 

19و یں ص دک کےنصف سے کان یں تاک جیومیٹریکوسہ ابعادکی ےآ کے بڑھایا جاے ۔ اہ ںککامشمپور دمح روف 


اتل Space-Time Continuum of Einstein's Theory of Relativity‏ 3و ست 


۰ 
کے که ڪڪ 


